PRZYKLADOWE ROZWIAZANIA

ZADANIA ZAMKNIETE

Nr zad. 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12
Odp. C B C B B C A D C B C D
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B B C D A D C A C C B C C

ZADANIA OTWARTE

Zadanie 26.
—(x+4)°—1<2(x+4)
—(xX*+8x+16)—1<2x+8
-x*—8x-16-1-2x-8<0
-x*=10x-25<0
A=0,%xo=-5

X €ER\ {5}

Proponowana punktacja:
1 pkt —wyznaczenie miejsca zerowego odpowiedniego tréjmianu
2 pkt — petne rozwigzanie




Zadanie 27.

Nieréwnosé y* + x> > 4 (xy + y — y* — 1) przeksztatcamy w sposéb réwnowazny
y2+x22 4xy+4y—4y2—4

Vi—Ay+4+x—4Axy +4y* >0

(y=2)*+(x=2y)*=0

Dla dowolnych liczb rzeczywistych x, y: (y—2)> = 0i (x —2y)> >0,

stad (y —2)* + (x = 2y)* > 0.

Proponowana punktacja:
1 pkt — zapisanie nieréwnoséci w postaci (y —2)* + (x —2y)* =0
2 pkt — petny dowdd

Zadanie 28.

Z tresci zadania wynika, ze p = % =— %, stad b =-2.

f(=1)=2-2-(-1)+c=7,zatemc=3.

Proponowana punktacja:
1 pkt —wyznaczenie b albo ¢
2 pkt —wyznaczenie bic

Zadanie 29.
|AB|= |BP|, tréjkat ABP jest rGwnoramienny
D C  stad |4BAP| = |4APB| = a, |#ABP| = 180° - 2a

v |DC| = |CP|, trojkat BCD jest rGwnoramienny
zatem |4PDC| = |4CPD| = 3, |4DCP| = 180° - 2B.

°v Czworokata ABCD jest rownolegtobokiem,

) wiec (180° - 2a) + (180° — 2) = 180°.
( Stad a + B = 90°.

A‘ a + f + 7y =180° zatem ¥ = 90°, APD jest katem prostym.

A B

Proponowana punktacja:
1 pkt — uzasadnienie, ze a + B = 90°
2 pkt — petny dowdd



Zadanie 30.

x, y — szukane liczby takie, ze (1) x—y =101 (2) x* +y* = 80.
Zatem (x —y)? = 100, wiec x* — 2xy + y* = 100 (x* + y* — 2xy = 100).
Stad i z (2) dostajemy 80 — 2xy = 100, zatem xy = —10.

Proponowana punktacja:

1 pkt — zapisanie warunkéw jakie muszg spetniac szukane liczby i poprawne zastosowanie wzoru
skréoconego mnozenia na kwadrat réznicy

2 pkt — rozwigzanie petne

Zadanie 31.
C
12,5 Tréjkaty EBF i DBC sg podobne,
F |BF| _ |BE| _ 37,5 3
zatem— = — =—"*-==
IBC| ~ |BD| ~ 50 4
37,5 stad |BE| =2 |BD| = 2 (|AB| — 20)
ale |BE| = 1 |4B|
\ d : 3 1 1
A 20 D E g  wieckolejno: ZlABl —15= ElABl, ZlABl =15,
otrzymujemy |AB| = 60.
Proponowana punktacja:

1 pkt — wskazanie tréjkatow podobnych, zapisanie odpowiedniej proporcji i warunku |BE| = %lABl

2 pkt — rozwigzanie petne

Zadanie 32.

12 r
cosq = —=-

13 1
Niech r = 12x i | = 13x, gdzie x > 0.
Z twierdzenia Pitagorasa otrzymujemy h? = (13x)* — (12x)* = 25%%,

h I zatem h = 5x.

V= %nrzh = %n- 144% - 5x = 30m

Stad x3=%, x=%, wiecr=6,1=6,5.

P.=mr? +mrl = 75m.

Proponowana punktacja:

1 pkt — sporzadzenie rysunku z oznaczeniami, zaznaczenie kata a i zapisanie, ze cosa = %
2 pkt — wyrazenie objetosci stozka za pomocga jednej zmiennej

3 pkt — rozwigzanie réwnania

4 pkt — obliczenie pola powierzchni catkowitej stozka



Zadanie 33.

Wyznaczamy réwnanie prostej AB: y = gx —g

Wyznaczamy réwnanie prostej CD (prostej rownolegtej do

prostej AB i przechodzacej przez punkt C): y = %x +2

Wyznaczamy réwnanie prostej AD (prostej prostopadtej do AB

‘ ‘ % i SasiEaee send st i przechodzacej przez punkt A): y = —§x+2

Wyznaczamy wspétrzedne punktu D (rozwigzujemy uktad

y=§x+2

y=—%x+2

rownan: ) D =(0, 2).

(2V13+VI3)V13 _ 39
2

Obliczamy |AB| =2v13, |CD| =+v13i |AD| =v13 i pole trapezu P = >

Proponowana punktacja:

1 pkt — napisanie réwnania prostej AB

2 pkt — napisanie réwnania prostej CD albo prostej AD

3 pkt — napisanie réwnania prostej CD i réwnania prostej AD
4 pkt — wyznaczenie wspotrzednych punktu D

5 pkt — obliczenie pola trapezu

Zadanie 34.
Obliczamy pierwszy wyraz ciggu a; = 6 — 2020 = —2014

Wyznaczamy liczbe wszystkich ujemnych wyrazéw tego ciggu 6n —2020< 0, stad n < 336%, zatem
aq, as, ..., Az3¢ to wszystkie ujemne wyrazy tego ciggu. Obliczamy a3z = 6 - 336 — 2020 = —4

oraz Syzs = —ir=t). 336 = —339024

Proponowana punktacja:

1 pkt — obliczenie pierwszego wyrazu ciggu albo zapisanie warunku pozwalajgcego obliczy¢ liczbe
ujemnych wyrazéw ciggu

2 pkt — obliczenie a, i zapisanie warunku pozwalajacego obliczy¢ liczbe ujemnych wyrazéw ciggu
3 pkt — obliczenie a, i liczby wszystkich ujemnych wyrazéw tego ciggu

4 pkt — obliczenie sumy wszystkich ujemnych wyrazéw ciggu.



